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Exercice 1.. Ll / 10 points

Répondre par Vrai ou Faux.
I pt 1. Si(G,+) est un groupe, alors toute partie F' de G stable par ” +” est un groupe [J V.~ L F

1 pt 2. Si G, Gy des groupes, f : G; — G5 un morphisme de groupes et A une partie de Gy, alors

f(A) est un sous-groupe de Go v  OF

I pt 3. L’ordre d’'un élément d’un groupe fini divise l'ordre du groupe v OF
I pt 4. Si Gy et Gy sont des groupes et (a,b) un élément de G; x G, alors lordre de (a,b) est
PPCM(a, b) Ov OF

1 pt 5. Si A; et Ay deux anneaux et f : Ay — A, un morphisme d’anneaux, alors Kerf est un sous-
anneau de A; v OF

1 pt 6. L’image d'un sous-anneau par un morphisme d’anneaux est un anneau v OF
I pt 7. Un corps est un anneau intégre v OF
I pt 8. Les idéaux de K[X] sont de la forme P.K[X] ou P € K[X] v UF
I pt 9. Pour n € N\ {1}, nZ est un sous-anneau de Z v OF
1 pt  10. Un morphisme de K-algebres est une application linéaire v OF
Exercice 2.: Ll / 4 points

Ipt 1. DansZ/8Z, 3 st dAPOTATe ...ttt et
Ipt 2. Lesgénérateurs de Z/8Z SONt © . ... e
1 pt 3. Les groupes monogenes sont les groupes isomorphes a: ... ... i

I pt 4. Lessous anneaux de Z/8Z SONt & ... ..ottt e e
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Exercice 3..: L. / 2 points

Soient ai,as, - - - ,a, des entiers. Soit M leur PPCM.

n
2 pts Montrer que aq,as, - - ,a, sont premiers entre eux deux a deux si et seulement si M = | | ag.
k=1

Exercice 4.: L. / 4 points

Soit P = )\H(X — ;)™ un polynome, avec Vi € {1,--- ,r},n; > 1, décomposé dans C[X].
i=1

1,75 pt 1) Etablir que P’ = an(X — o)t H (X —ay)" -
i=1 j=1,j#i
., ............. e n .........................................................................
1.75 pt 2) Etabli — = :
/5 pt 2) Etablir que ;X—al
U

.,
0,5 pt 3) Justifier que Z est la décomposition en éléments simples de la fraction rationnelle P’/ P :
i=1

— X—O./Z‘



