
DEVOIR LIBRE 05
A rendre le samedi 04 janvier 2025

Résultats du cours
Établir les résultats du chapitre des suites numériques suivants :

☞ Théorème des opérations sur les limites

☞ Théorème des gendarmes

☞ Caractérisation séquentielle de la limite et de la continuité

☞ Le théorème de la bijection monotone

☞ L’équivalence entre les deux assertions :

(a) (∀A ∈ R) (∃α ∈ R) (∀x ∈ I) (x > α =⇒ f(x) > A)

(b) (∀A > 0) (∃α ∈ R) (∀x ∈ I) (x ≥ α =⇒ f(x) ≥ A)

(c) (∀A > 0) (∃α > 0) (∀x ∈ I) (x > α =⇒ f(x) ≥ A)

où f ∈ RR.

☞ Étudier la continuité des fonctions suivantes :

(a) f1 : x 7−→ x − ⌊x⌋

(b) f2 : x 7−→ ⌊x⌋ +
√
x − ⌊x⌋

(c) f3 : x ∈ R+ 7−→ sup
n∈N

enx

n!

Problème 1
Trouver toutes les fonctions f : R −→ R continues vérifiant :

∀x ∈ R, f(x) = f

(
x2 +

1

4

)
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